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A. LY THUYET VE POI XUNG TRUC

P6i xting truc la mot trong nhitng phép bi€n hinh co ban trong hinh hoc phang.
MOt hinh duoc coi la cé tinh doi xing truc néu ta cé thé "gap" ndé theo mot

dudng thang ma hai nra cta hinh dé trung khit 1én nhau.
1. Hai di€ém dé6i xitng qua mot duong thang

e Dinh nghia: Hai diém M va M' dugc goi la doi xing véi nhau qua dudng

thdng d néu d la duwdng trung truc cia doan thang MM".

e Giai thich: Diéu nay c6 nghia la dudng thang d phai vudng géc véi doan

thang MM' tai trung diém | cia MM'.

e Quy udc: Néu diém M nam trén dudng thang d thi diém déi xing véi M qua

d cling chinh la M.
Vi du minh hoa:

1. Vi du 1: Cho diém A(2; 5) va dudng thang d la truc Ox (c6 phuong trinh y =
0). Tim toa do diém A' doi xing véi A qua d.
Gidi: Vi dda truc Ox, dudng thang AA' sé vudng goc véi Ox va trung diém |
cla AA' nam trén Ox. Do dé, A' sé c6 cung hoanh do véi A va tung do doi
dau. Vay A'(2; -5).

2. Vi du 2: Trong mat phang, cho doan thang AB. BPudng thang d la dudng
trung truc ctia AB. Khi d6, diém A déi xing vdi di€m B qua dudng thang d va

nguagc lai.
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2. Hai hinh déi xiing qua mét duong thang

» Pinh nghia: Hai hinh H va H' dugc goi la d6i xirng vGi nhau qua dudng thang
d néu moi diém thudc hinh H déu cé diém doéi xitng qua d thudc hinh
H' va nguaoc lai.

e Giadi thich: Néu ta lay bat ky diém M nao trén hinh H, tim diém M' doi xing
v6i M qua d thi M' sé nam trén hinh H'. Ngugc lai ciing dang. Budng thang d

dugc goi la truc doi xing clda hai hinh dé.

e Tinh chat: Néu hai hinh (doan thang, gbc, tam gidc, dudng tron) déi xing

véi nhau qua mét dudng thang thi ching bang nhau.
Vi du minh hoa:

1. Vi du 1: Cho tam gidc ABC va dudng thang d. Dung tam gidc A'B'C' d6i xiing
vGi tam giac ABC qua d.
Cach dung: Ta lan luot lay A', B', C' doixing véi A, B, C qua d. Noi ba diém
A', B', C' ta dugc tam gidc A'B'C'. Theo tinh chat, ta c6 AABC = AA'B'C'.

2. Vi du 2: Hai b ciia mét con séng thang c6 thé dugc xem nhu hai dudng
thang song song, ching déi xiing véi nhau qua mét dudng thang d nam giita

va song song vai ca hai bo.
3. Hinh cé truc doéi xirng

e Dinh nghia: Mot hinh H dugc goi la cé truc doi xiing néu cé6 mot duong
thang d sao cho phép déi xing qua d bién hinh H thanh chinh né.

Puong thang d dé dugc goi la truc déi xing cda hinh H.
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e Giai thich: Khi "1at" hinh H qua dudng thang d, ta van nhan dugc chinh hinh

H.
Cac hinh c¢é truc déi xing thuong gap:
« Doan thang AB: C6 mot truc déi xing la dudng trung truc cla né.
e Goc (khac goc bet): C6 mot truc doi xing la tia phan giac cta gbc déb.

e Tam gidc can: C6 mot truc doi xing la dudng cao (dong thaoi la trung tuyén,

phan giac) xuat phat ti dinh can.

e Tam giac déu: Cé ba truc déi xirng, moi truc la mét dudng cao (ddng thoi la
trung tuyén, phan giac) cla tam giac.

e Hinh thang can: C6 moét truc déi xiing la dudng thang di qua trung diém
cUa hai day.

e Hinh chir nhat: C6 hai truc déi xtmng, la hai dudng thang di qua trung diém
cla cac cap canh doi dién.

e Hinh thoi: Cé hai truc doi xing, chinh la hai duong chéo cta né.

e Hinh vuong: Cé bon truc doi xirng, bao gom hai dudng chéo va hai duong
thang di qua trung di€m céc cap canh déi dién.

e Pudng tron: C6 vé s6 truc ddi xing, la bat ky dudng thang nao di qua tam

cla no.
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B. LY THUYET VE POI XUNG TAM

Doi xttng tam la phép bién hinh lién quan dén mot diém c6 dinh, goi la tam doi
x(rng. Mot hinh c6 tinh doi xing tdm néu ta cé thé xoay ndé 180 d6 quanh tam
doi xrng ma hinh dé khéng thay déi.
1. Hai di€m déi xtiing qua moét diém
e Dinh nghia: Hai diém M va M' dugc goi la doi ximng véi nhau qua diém O néu
O la trung diém cta doan thang MM".
e Giai thich: Ba diém M, O, M' thang hang va OM = OM',
e Quy uédc: Diém doéi xiing véi diém O qua chinh no la diém O.
Vi du minh hoa:
1. Vi du 1: Cho diém A(3; 4) va tam doi x(ng la goc toa do O(0; 0). Tim toa do
diém A' doi xirng véi A qua O.
Gigi: Vi O la trung diém cla AA', tacdx O = (X A+ x A')2vay O=(y A+
y_A')/2. Thay s6 vao, ta dugc 0 = (3 + x A')/2va 0 = (4 +y A')/2. Suy ra x A’
=-3vay A =-4,.Vay A'(-3; -4).
2. Vi du 2: Trén mét dudng thang, cho di€m I |a trung diém cta doan thang PQ.

Khi dé, P déi xing véi Q qua I.

2. Hai hinh déi xitng qua mét di€m

e Dinh nghia: Hai hinh H va H' dugc goi la doi xirng véi nhau qua diém O néu
moi di€m thudc hinh H déu cé diém doéi xirng qua O thudc hinh H' va
nguoc lai.
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e Giadi thich: Diém O duogc goi la tam doi xng cda hai hinh dé. Phép doi xing
tam bién hinh H thanh hinh H'.
e Tinh chat: Néu hai hinh (doan thang, gbc, tam gidc, dudng tron) déi xing
véi nhau qua moét diém thi ching bang nhau.
Vi du minh hoa:
1. Vi du 1: Cho tam gidc ABC va diém O. Dung tam giac A'B'C' d6i x(rng VOi
tam giac ABC qua O.
Cach dung: Trén tia AO lay di€ém A' sao cho O la trung di€ém AA'. Tuong tu,
dung B' va C'. Noi ba diém A', B', C' ta dugc tam giac A'B'C". Ta c6 AABC =
AA'B'C.
3. Hinh c6 tam doéi xung
e Pinh nghia: M6t hinh H dugc goila cé tam déi xirng néu c6 mét diém O
sao cho phép déi xirng qua O bién hinh H thanh chinh né. Biém O dé
duoc goi la tdm doi xiing ca hinh H.
e Giai thich: Néu lay mot diém M bat ky thudc hinh H, thi di€ém M' déi xing vai
M qua O cling phai thudéc hinh H.
Cac hinh cé tam déi xtitng thuong gap:
e Poan thang AB: C6 tAm déi x(ing |a trung diém | clia AB.
« Duong thang: Bat ky diém nao trén dudng thang ciing 1a tdm déi xing cla
no.
e Hinh binh hanh: C6 tam doéi x(rng la giao diém cua hai dudng chéo.
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Hinh chit nhat: C6 tam doi xng la giao di€ém cua hai duong chéo.
Hinh thoi: C6 tam déi x(rng la giao diém cua hai duong chéo.
Hinh vuong: C6 tam doi xing la giao diém cla hai dudng chéo.
Puong tron: C6 tam doi xing chinh la tdm cula duong tron.

Luc giac déu: Co tam doi xing la giao diém cla cac dudng chéo chinh.
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C. BANG SO SANH POI XUNG TRUC VA POI XUNG TAM

Tiéu chi

Poi xing truc

Poi xitng tam

Yéu to doi

xung

Dinh nghia
hai diém
déi xung
(M va M')
Ban chat
phép bién

hinh

Tinh chat

Vi du hinh
cO tinh doi

xung

Mot dudng thang d (goi la

truc doi xing)

Pbudng thang d |a duéng
trung truc cta doan thang

MM'.

Phép "lat" hinh qua moét

dudng thang.

Bi€n mét dudng thang thanh
moét dudng thang, bién mot
doan thang thanh mét doan
thang bang nd, bién mot tam
giac thanh moét tam giac

bang no.

Tam giac can, hinh thang

can, chrcai A, H, M, V...
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Mot diém O (goi la tam doi xing)

Piém O la trung di€m cua doan

thang MM'.

Phép quay hinh 180° quanh mot

diém.

Bi€n mot dudng thang thanh
mot duong thang song song
hodc trung vai nd, bién mot
doan thang thanh mét doan
thang bang nd, bién moét tam
gidc thanh mot tam gidc bang

no.

Hinh binh hanh, ch(t cdi H, I, N,

S, Z...
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Tiéu chi Poi xuing truc Poi xing tam

Mot hinh cé thé c6 mot,
Mot hinh chi cé thé cé mot tam
nhiéu hoac vo so truc doi
Luu y doi xirng duy nhat hoac khéng
x(rng (dudng tron), hoac
c6 tam nao.
khéng c6 truc nao.

D. MOT SO Vi DU VAN DUNG
Vi du 1: Chitng minh tinh chat hinh hoc

Pé bai: Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E la diém /doi xdng vdi D qua diém A.
Goi F la diém doi xing véi D qua diém C. Chirng minh rang E déi xirng véGi F qua

diém B.
Phan tich va giai:
e DE chiing minh E d6i x(ing véi F qua B, ta can ching minh B la trung diém

cGa doan thang EF.

o Xét tam giac ECF:
1. Vi E d6i x(ng véi D qua A (gia thiét) nén A la trung diém cla ED. Do dé, CA
la duong trung tuyén ctia tam giac ECD.
2. Vi ABCD la hinh binh hanh (gia thiét) nén AB song song va bang CD.
3. Vi F ddi ximg véi D qua C (gia thiét) nén C la trung diém cua DF. Do do, DC
= CF.
4. Tt (2) va (3) suy ra AB song song va bang CF. T& gidc ACFB cé6 mot cap

canh déi song song va bang nhau nén ACFB la hinh binh hanh.
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5. Suy ra AC song song Vvdi BF.
6. Tuong tu, ta chirng minh dugc AEBC cling la hinh binh hanh, suy ra AC

song song vai EB.

e K&t luan: Tu (5) va (6), theo tién dé O-clit, ba diém E, B, F phai thang hang.
Hon nira, vi ACFB va AEBC la cac hinh binh hanh, ta c¢6 BF = AC va EB = AC.
Do do, EB = BF.

Vi E, B, F thang hang va EB = BF nén B la trung di€m cta EF. Vay E déi x(ng

véi F qua diém B (diéu phai chirng minh).
Vi du 2: Tim truc va tam doéi xing cia mét hinh

Pé bai: Cho mot hinh vubng ABCD. Hay xac dinh tat ca cac truc déi xing va
tam doéi xing cua no.
Giai:
e Tam doi xing:
Tam doi xng clda hinh vuong la giao diém O cua hai duong chéo AC va BD.
Khi quay hinh vudng 180 d6 quanh diém O, mbi dinh sé di chuyén dén dinh
doi dién (A dén C, B dén D) va hinh vudng khéng thay d6i. Vay hinh vudng c6
1 tdm doi xiing.
e Truc déi xung:
Hinh vudng cé 4 truc déi xing:
1. Budng thang chira dudng chéo AC.
2. Pudng thang chlra dudng chéo BD.
3. Pudng thang di qua trung diém cua hai canh déi AB va CD.
4. Budng thang di qua trung diém cuta hai canh déi AD va BC.
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Khi gap hinh vudng theo bat ky dudng thang nao trong 4 dudng trén, hai nira

cla hinh vuong sé trung khit I1én nhau.
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