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Chuyén dé: Su xac dinh duong tron va Tinh chat
doi xirng cua duong tron

Pay la tai liéu téng hgp toan bd kién thirc ly thuyét va cac dang bai tap vi du co
ban trong chuyén dé dau tién cla chuong trinh Hinh hoc 9, gilp hoc sinh nam

viing nén tdng vé dudng tron.

PHAN I: SU XAC PINH PUONG TRON

1. Nhac lai vé duong tron

a. binh nghia

Pudng tron tdm O ban kinh R (véi R > 0) la hinh gébm cac diém céch diém O
moét khoang bang R.

e Ky hiéu: (O; R) hoac (0).

e CONg thirc: Mot di€ém M thudc dudng tron (O; R) khi va chi khi OM = R.

Vi du 1: Cho diém O c6 dinh. C6 bao nhiéu duong tron tam O ban kinh 5cm?
Gidi: Véitam O va ban kinh R=5cm da xac dinh, chi c6 mot va chi moét duong
tron thda man diéu kién.

Vi du 2: Trong mat phang toa dd Oxy, cho diém A(3; 4). Diém A cb thudc

dudng tron tam 0O(0;0) ban kinh R = 5 khong?
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Gidi: Ta tinh khodng cédch OA. Ap dung dinh Iy Pytago, ta cé: OA = \( \sqrt{3"2
+ 472} =\sqrt{9 + 16} = \sqrt{25} = 5\). Vi OA = 5 = R, vay diém A thudc

duong tron (O; 5).
b. Vi tri cia mét di€m doéi véi duong tron

Cho duong tron (O; R) va diém M bat ky. C6 ba vi tri cé thé xay ra:

Vi tri cha diém M ! Hinh anh

Diém M nam bén trong dudng M nam gitta O va moét diém trén
OMR

tron (O; R) dudng tron.

Diém M nam trén duong tron OM =

M la mét diém clda duong tron.
(O; R) R

Diém M nam bén ngoai dudng OM > O nam gilta M va mot diém trén

tron (O; R) R dudng tron.
Vi du: Cho duong tron (O; 6cm). Hay xac dinh vi tri cla cac diém A, B, C so Vdi
duong tron, biét OA = 5cm, OB = 6cm, OC = 8cm.
Giai:

e Vi OA = 5cm R = 6cm, nén diém A nam bén trong dudng tron (O).

e Vi OB = 6cm = R, nén diém B nam trén duong tron (O).

e Vi OC = 8cm > R = 6ecm, nén diém C nam bén ngoai dudng tron (0O).
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2. Cach xac dinh mot duong tron

Mot duong tron dugc xac dinh khi biét tdm va ban kinh cia nd, hoac khi biét
mot diéu kién da dé tim dugc tam va ban kinh.

a. Biét tam va ban kinh

Day la cach co bdn nhat. Néu biét tam O va ban kinh R, ta hoan toan xac dinh
duogc duy nhat mot duong tron.

b. Puong tron di qua cac di€m cho truéc

e Qua 1 di€ém: C6 vd s6 dudng tron di qua mot di€m A cho trudc. Tam cla céc

dudng tron nay cé thé la bat ky di€m nao trong mat phang.

e Qua 2 di€m: C6 vd s6 dudng tron di qua hai diém Awva B cho trudc. Tam cla

cac dudng tron nay ndm trén dudng trung truc cta doan thang AB.

Vi du: Cho hai diém A(1, 2) va B(5, 2). Viét phuong trinh duong trung truc cua

AB, noi tap hop cac tam cua duong tron di qua A va B.

Gidi: Trung diém cua AB la I((1+5)/2, (2+2)/2) = I(3, 2). Vecto AB = (4, 0).
Dbudng trung truc cua AB di qua | va vudng géc vai AB, nén c6 phuong trinh la x

= 3.
c. Qua ba diém khong thang hang
Pinh ly: Qua ba diém khéng thang hang, ta vé dugc mét va chi mot dudng

tron.

e Tam duong tron: Tam O cla duong tron nay la giao di€ém cla ba duodng

trung truc cla tam giac tao bdi ba diém doé.
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e Ban kinh: Ban kinh R la khodng cach tir tdam O dén mot trong ba diém do.

Pudng tron di qua ba dinh cda mot tam giac dugc goi la duong tron ngoai
tiép tam gidc dé. Tam gidc dé dugc goi la tam gidc noi tiép dudng tron.
Luu y: Khong thé vé dugc dudng tron nao di qua ba diém thang hang.

Vi du: Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB = 6cm, AC = 8cm. Xac dinh tam va

ban kinh clia dudng tron ngoai ti€p tam giac ABC.

Giai:

1. Vi tam gidc ABC vuong tai A, tdm O cla dudng tron ngoai tiép la trung diém
cla canh huyén BC.

2. Ap dung dinh ly Pytago, ta c6: BC = \( \sqrt{AB"~2 + AC"2} = \sqrt{6"2 +

872} =\sqrt{36 + 64} = \sqrt{100} = 10\) cm.

3. Ban kinh R cla duong tron ngoai ti€p bang mot nta canh huyén: R = BC / 2

=10/2=5cm.

4. Vay tam O la trung diém cda BC va ban kinh R = 5cm.

PHAN II: TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG TRON
1. Tam doi xung

Pinh ly: Budng tron la hinh cé tam doi xirng. Tam cla duong tron chinh la tam

doi xirng clia dudng tron do.

Gidi thich: Néu lay mot diém M bat ky trén duong tron (O), thi diém M' doi

x({ng v&i M qua tdm O cling nam trén duong tron (O).
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Vi du: Cho duong tron (O; R) va mot diém A trén duong tron. Goi A' la di€ém doi

xtng vai A qua O. Chdng minh rang A' cling thudc duong tron (O; R).

Giai:

Vi A' d6i xrng vGi A qua O nén O la trung diém cla doan thang AA'.

Do do, ta c6 OA' = OA.

Ma A thudc duong tron (O; R) nén OA = R.

Suy ra OA' = R. Diéu nay chiing to diém A' cling thudc dudng tron (O; R).

2. Truc doi xung

Pinh ly: Duong tron la hinh cé truc doéi xirng. Bat ky dudng kinh nao cling la

mot truc doi xng clia dudng tron.

Giai thich: Néu lay mot diém M bat ky trén dudng tron, thi di€ém M' doi xing

véi M qua mot duong kinh bat ky cling nam trén duong tron do.

Vi du: Cho duong tron (O; R) va duong kinh AB. Lay diém C bat ky trén duong

tron (C khoéng trung A, B). Goi C' la diém déi xirng ctia C qua dudng thang AB.

Chdng minh rang C' thudc (O; R).

Gidi:

e Vi C' d6i xting véi C qua dudng thang AB nén AB la dudng trung truc cla
doan thang CC'.

e Theo tinh chat dudng trung truc, moi diém trén dudng trung truc déu cach

déu hai dau mut cta doan thang.
e Vi O nam trén duong kinh AB nén O cling nam trén dudng trung truc cta CC'.
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e Do dé, ta c6 OC' = OC.
e Ma C thubc duong tron (O; R) nén OC = R.
e Suy ra OC' = R. Diéu nay ching té diém C' cling thudéc dudng tron (O; R).
3. Cac dinh ly lién quan (Quan hé vuéng goc giua duong kinh va day
cung)
Cac dinh ly nay la hé quad truc tiép tu tinh chat déi xiing qua duong kinh.
a. Pinh ly 1: buong kinh vuong gdéc véi day cung
Phat bi€u: Trong mét dudng tron, dudng kinh vudéng géc véi mot-day thi di qua
trung diém cua day ay.
Tém tat: Cho (O; R), dudng kinh AB, day CD. Néu AB L CD tai I thi IC = ID.
Vi du: Cho duong tron (O; 13cm) va day MN dai 24cm. Ké duong kinh PQ vudng
g6c v6i MN tai H. Tinh khoang cach OH.
Giai:
1. Vi duong kinh PQ L MN tai H, theo dinh ly, H la trung diém clda MN.
2. Dods, MH=HN=MN/2 =24/2 = 12cm.
3. Xét tam giac OMH vuo6ng tai H, c6 OM la ban kinh (OM = 13cm).
4. Ap dung dinh Iy Pytago: OH2 + MH2 = OM2,
5. => 0H?=0M2-MH? =13%2-122 =169 - 144 = 25.

6. => OH = 5cm. Vay khodng cach tur tam O dén day MN la 5cm.
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b. Pinh ly 2 (Pao): Pudng kinh di qua trung diém cua day
Phat bi€u: Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua trung diém cda mét day

khéng di qua tam thi vuéng géc véi day ay.

Tém tat: Cho (O; R), dudng kinh AB, ddy CD khéng di qua O. Néu IC = ID thi

AB 1L CD.

Luu y: Diéu kién "day khong di qua tam" la quan trong. Néu day di gua tam (tuc
la mot duong kinh khéac), thi duong kinh di qua trung diém cuda né (chinh la tam

0O) khéng nhat thiét phai vudng géc véi né.

Vi du: Cho duong tron (O) c6 duong kinh 20cm. Day AB c6 do dai 16cm. Goi M
la trung di€m cua AB. BDudng thang OM cat dudng tron tai C va D. Chdng minh
OM L AB va tinh d6 dai OM.

Gidi:

1. Bdn kinh R =20/2 = 10cm.

2. Vi M la trung diém cla day AB (va AB khong phai duong kinh vi 16cm 20cm),

theo dinh ly ddo, ta c6 OM L AB.
3. Xét tam giac OMA vubng tai M. Ta c6 OA la ban kinh (OA = 10cm).
4. M la trung diEm ABnén AM = AB/2 =16/2 = 8cm.
5. Ap dung dinh ly Pytago: OM2 + AM2 = OAz,
6. => OM? = OA2 - AM?2 = 10%2- 82 =100 - 64 = 36.

7. => OM = 6cm.
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